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Sea H un espacio de Hilbert infinito dimensional. En este contexto la métrica natural en P (operadores
positivos), es una métrica de Finsler donde la longitud de una curva suave a trozos α : [a, b] → P, y
A,B ∈ P, está definida como

L(α) :=

∫ b

a
‖α−1/2(t)α′(t)α−1/2(t)‖ dt.

Usando esta definición de longitud, se puede definir la siguiente distancia

d∞(A,B) = ı́nf{L(α) : α es una curva suave a trozos que une A con B}.

Recientemente se extendió la media de Karcher al caso de medidas de probabilidad de operadores positivos
en un espacio de Hilbert infinito dimensional. Más presisamente, dada µ ∈ P1(P), la ecuación de Karcher∫

P
X1/2 log(X−1/2AX−1/2)X1/2dµ(A) = 0,

tiene una única solución definida positiva Λ(µ). Llamaremos a dicho solución como la media de Karcher. En
esta charla consideraremos un espacio de probabilidad (Ω, µ) y una función totalmente ergódica τ : Ω → Ω.
Nuestro objetivo es estudiar un nuevo teorema ergodico para funciones F ∈ L1(Ω,P), donde P es el cono
abierto de operadores estrictamente positivos actuando en un espacio de Hilbert (separable). En este
resultado, usaremos las medias inductivas para promediar los elementos de la órbita. A partir de estas
medias probaremos que casi seguro estos promedios convergen a la media de Karcher de la medida F∗(µ).
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