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Motivados por su aplicacién en la construccién y uso de exponentes de tipo Hurst ([6]) para el anélisis
de dindmicas asociadas al comportamiento del Rio Parana, demostramos en este trabajo algunas desigual-
dades basicas que completan y extienden los resultados en ([1], [2], [3]). En ([2]) v ([3]) se extienden los
resultados en ([5], (ver también [4])). En ([1]), en cambio, se introduce la métrica (ultramétrica) diddica o
adecuada en R para que las wavelets de Haar unidimensionales usuales permitan caracterizar completa-
mente las clases de Lipschitz determinadas por § en R,.. Esta métrica es la que definimos a continuacién en
n dimensiones. Ciertas anisotropias en los datos empiricos que nos interesan cuantificar, sugieren que las
wavelets definidas por métricas no isétropas como las parabélicas, y algunas de sus variantes, pueden pro-
ducir mejores indicadores. Enunciamos, sin embargo, el resultado en su versién sencilla asociada al sistema
diadico clasico en R™. Denotemos con R’} al conjunto {x = (x1, - ,2,) € R" : 2; > 0,4 = 1,--- ,n}.
Sea D = U]EZ D; siendo D; = {Qj,k cj € Z,k € Ng} la familia de los cubos diddicos en R’} dados

por Qjx = [[11[ki277, (ki + 1)277). Sean x e y dos puntos en R, definimos en R" la ultramétrica
d(x,y) = Inf{|Q| : x,y € Q;Q € D}. Esto nos permite considerar en el espacio métrico (R, ) las fun-
ciones de clase Lipschitz con exponente o > 0. Una funcién f : R? — R estd en Lips() si y sélo si para
alguna constante C' se tiene la desigualdad |f(x) — f(y)| < Cé%(x,y), para todo x,y € R'}.

Teorema. Sea H = {H])‘k cj € Zyk € N3 A = 1,---,2" — 1} una base de Haar de Lo(R') ([7]).
Entonces una funcion f, integrable sobre cada Q@ € D, pertenece a Lips(a),a > 0 si y sdlo si existe una
constante A > 0 tal que

1
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(£ 1) < A|Qix
para todo j € Z, todo k € Ny y todo A =1,---,2" — 1.

Trabajo en conjunto con Hugo Aimar (IMAL-CONICET) y Luis Espinola (INALI-CONICET).
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