
Espacios de tipo John-Nirenberg gaussianos
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En [3], John y Nirenberg introdujeron el bien conocido espacio BMO(Rd) de funciones de oscilación media
acotada, pero también consideraron una variante de la condición BMO. Esta otra condición es la conduce
a la definición de los llamados espacios de John-Nirenberg, JNp para p ∈ (1,∞).

Dado un cubo Q0 en Rd y p ∈ (1,∞), una función f ∈ L1(Q0) se dice que pertenece a JNp(Q0) cuando
la cantidad

‖f‖JNp(Q0) = sup

(∑
i

|Qi|
(

1

|Qi|

∫
Qi

|f − fQi |dx
)p)1/p

es finita, donde el supremo se toma sobre todas las familias numerables de cubos {Qi}∞i=1 que son disjuntos
dos a dos y están contenidos en Q0. Aqúı, fQi = 1

|Qi|
∫
Qi
fdx.

Similarmente, una función f ∈ L1
loc(Rd) pertenece a JNp(Rd) cuando ‖f‖JNp(Rd) es finita, siendo ‖·‖JNp(Rd)

definida análogamente, sobre Rd en lugar de Q0.

Los espacios JNp fueron considerados en la teoŕıa de interpolación por Stampacchia [5] y Campanato [1].
En la última década, se han publicado diversos trabajos sobre los espacios de John-Nirenberg, como por
ejemplo los de tipo diádicos en [4], los de John-Nirenberg-Campanato en [7], versiones localizadas de JNp

en [6], y de tipo sparse en [2], entre otros. También surgen nuevas definiciones de espacios JNp cuando
los cubos se reemplazan por otros conjuntos en espacios métricos con medida más generales, los cuales
dependen de las propiedades de solapamiento que poseen estos conjuntos.

Además, se sabe que Lp ⊂ JNp ⊂ Lp,∞, y que ambas contenciones son estrictas, por lo que los espacios
JNp son espacios intermedios entre los clásicos espacios de Lebesgue y su versión débil.

En esta charla introduciremos los espacios de John-Nirenberg JNp(Rd, γ), siendo dγ(x) = π−d/2e−|x|
2
dx la

medida gaussiana en Rd y p ∈ (1,∞). Las familias de cubos admisibles, esto es, aquellas donde la medida
gaussiana resulta doblante, serán claves en la definición de estos espacios. Veremos algunas propiedades
de los mismos, y comentaremos sobre un resultado de dualidad para JNp(Rd, γ).

Trabajo en conjunto con Jorge J. Betancor (Universidad de La Laguna, España) y Pablo Quijano (IMAL
(CONICET-UNL) - FIQ (UNL), Argentina).
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