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Un grafo no dirigido, ponderado en las aristas y con atributos en los vértices es una 4-upla G = (V, E , ā,W )
donde V = {1, ..., n} son los vértices, E = {{i, j} : i 6= j ∈ V} son las aristas, ā = (a1, ..., an) son los pesos
en los vértices con

∑n
i=1 ai = 1 y ai > 0 para todo i ∈ V y W = (wij)i,j=1,...,n, wij = wji, wii = 0 y wij ≥ 0

son ponderaciones de las aristas que pueden representar una métrica entre los vértices i y j. Esta métrica
depende de la elección inicial de atributos ā de los vértices y ponderaciones W de las aristas. Por otra
parte la elección inicial suele ser intŕınsecamente aleatoria. Por consiguiente, en vez de un grafo G tenemos
variables aleatorias valuadas en grafos, Gω. En este trabajo, usando la teoŕıa de Cramér-Chernoff [1] y el
Lema de Hoeffding [2], estudiamos la convergencia a cero cuando t tiende a infinito de las probabilidades
de “lejańıa” entre Gω y E(G) definido por las medias de ā(ω) y W (ω), precisamente

P({ω ∈ Ω : d(Gω,E(G)) > t}).

Resulta claro que una buena definición de distancia entre grafos ponderados con atributos se hace nece-
saria. Para esta definición, que va a resultar ser una casi-métrica, primero consideramos la distancia entre
espacios métricos desde el enfoque de Gromov-Lipschitz [3] y las distancias entre medidas probabiĺısticas
de Kantorovich-Rubinstein [4].

Sean (X, d, µ) e (Y, δ, ν) dos espacios métricos con µ y ν probabilidades borelianas. Sea Λ = {f : (X, d)→
(Y, δ) bi − Lipschitz} y, si Λ 6= ∅, para cada f ∈ Λ definimos las medidas probabiĺısticas µ̃f = ν ◦ f y
ν̃f = µ ◦ f−1. Sea ρX una distancia entre medidas probabiĺısticas en X y ρY una distancia entre medidas
probabiĺısticas en Y . Definimos la distancia de Gromov-Lipschitz con ρX y ρY entre (X, d, µ) e (Y, δ, ν)
como

dρXρYGL ((X, d, µ), (Y, δ, ν)) = ı́nf
f∈Λ
{| log dil(f)|+ | log dil(f−1)|+ ρX(µ, µ̃f ) + ρY (ν, ν̃f )}

donde dil(f) = supx1 6=x2
δ(f(x1),f(x2))

d(x1,x2) es el coeficiente de dilatación de f .

Para esta cantidad dρXρYGL , probamos propiedades métricas básicas. Luego restringimos la familia de es-
pacios y consideramos que ρX y ρY son métricas de Kantorovich-Rubinstein en cada espacio, obtenemos
una definición de casi-métrica dKRGL ((X, d, µ), (Y, δ, ν)).

Trabajo en conjunto con Hugo Aimar (IMAL, CONICET, UNL, CCT CONICET Santa Fe, Argentina)
e Ivana Gómez (IMAL, CONICET, UNL, CCT CONICET Santa Fe, Argentina)..
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